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z. /quantunque nelfa Geometrim Pratici fiafi trar- 
I Vitato della Mìfura delle Volte ; Nientedimeno 
iiccoaie m fi conficterarono foltanto le Volte 
principali} con le medèffane ianm polle a calcolo 
nella luppoitaione fi eflere formate con ouaAranti Cif- 
cohri j le Oliali pereti diconS di glnfto fefto • Intanto 
le fteiTe volte iòsliono fermadS altresì con quadranti 
Ellittici ; Onde ti è » che talune fi dicono effere di fe« 
Ad magttofc 9 ed altre di feAo minote . E i>oicchè la 
Bliiora a queft* altre irolte dipende da principi molto 
Averfi) pereid faremo ora ireclere 9 come pofiòno mi* 
Awaifi -k iroltt di qneft* adtn indole • 

Detta Uifiim dtiS miifi^ -• 

« 

9. /conforme fi ha preflfo a poco la circonferensa 
di un ceichioy con prendere il triplo del ino 
diametro» e con aggiungervi la fettilna parte ; cosi 
fi avri al di prefib il Perimetro di qualffia filliife 9 
con prendere il duplo dell* afb maggiore» e con ag. 
giungervi 1* altro minotè inficile colla fua iettima 
parte. ' 

3. Se adunque 1* afié maggiore (fa di 10 palmi e 
r altfo di 09 tei il Perimetro dell* Etlift fB palmi 
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S9 71 e cosi incora fe V aflTe maggtoie fia dt X9 

f almi 9 e 1* altro minore di .io , il.Ptrìmetro dell* 
aiifle farà di palmi 35 t- ' . - * 

w;l^:>i2.uindi Éieitte farà facile , quanto di decer- . 
minare il diametro di ati cerchio , la di cai circon- 
ferenza Ha eguale pr^db a poco al Perimetro di una 
dtta iSIJiife i Prehdanfi perciò , coti li^ -ir dell* aflTe 
maggiore! come li dell* altro minore f e colla 
loro fomma Ci a>nrà diametro ricercato 

5. Cosi li TT di IO fono 6 ^ , e li -fr di 8 fono 

* TT li ^"*li infieme ci dahnd 9 -f^; Onde di tanti 
pàkni -dovrà «laere il diametro del cerchio » la di cai 
circoniferenza uguaglia preflb a poco il Perimetro dell' 
ElliflTe » in cui 1' alfe maggiore è di 10 palmi i e Tal* 
^tro minóre di 8. 

* ;-5 6. Similmente li xT di i9 fono 7 iV» « li -rt dì 
,10 fonóy^^ > li quali infìeme ci danno 11 -fr- Ondo 

di tanti .palmi dovrà eifere il diametro dei Cerchio » 
la di cui circonferenza fi fa eguale preiTO' a poco al 
'perimetro delP Ellifitr, in cui 1* affé maggiore è di 
13 palmi, e 1' altro minore di 10. 

7. Conforme poi si ha la capacità d* un cerchio .'^ 
conprendere li 4t del quadrato fatto dal fuo diame- 
.tro 9 còsi s' avrà la capacità d* un ELMc t con mol- 
tiplicare trà di loro li due adi 9 e con prendere li xk 
' del prodotto nato da quefta moltiplicazione • • 

S. Se adunaue d* un filliffe^ V alfe maggiore (ia di 

10 palmi , e V altro minore di 8 , farà 80 il pro- 
dotto di quefti due affi . Onde perchè li 7-f d* 
un tal prodotto fono 62 ^ f capacità deU'biUf- 
fe propoli^ di 6a f palmi i^nidrati . 

9. Similmente le 1* affé maggiore dell* ^llifte Ha di 

11 palmi 9 e V altro minore di 10 > farà xqo il prò* 
dotto dei due affi ; Onde ficcome li -J-y di quefto pro- 
detto fono 94 y , così la capacità dt queft* altra E\- 
lilTe farà di 94 y palmi quadrati . 

10. La capacità di un cerchio Ci hà parimente con 
moltiplicare la fua circonferenza per la quarta parte 
del fuo diametro . Ma volendofi avere in *una manie- 
ra confìmile la capacità di un EUiite 9 dovrà molti-' 
plKiarfi la circonferenza del cerchio » che hà per fuo 

dia- 
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DE LLEVOLTB. .3 
diametro uno diii due aifi > per la quarta parte oeir 
mitro afle. 

11. Così fe di un Elliile V affé, maggiore fia 10 
palmi, ed il minore di 8 ; fafanno 31 | , e 25 7 le 
circonferenze de* cerchi , che anno queft* silfi per loro 
diametri ; Onde con moltiplicare , cosi la priitia di ef- 
fe per la quarta parte dell' affé maggiore, si ritroverà 
«ome fopra , clie capaci^ .de|i* Ellifle &^ ài 6z,i 

. palmi quadrati . ' * 

12. £ cosi parimente fe di un Elliffe 1* affé mag* 
giore fia di is palmi, e V altro minore di 10 ; f?« 
ranno 3Ó 4» * 31 7 le circonferenze de' cerchi , che 
anno qucft' affi per loro diametri . Onde con moltipli- 
care tanto la prima per la quarta parte dell' affé mi- 
nore , quanto la feconda per la' quarta parte deir|||^ 
maggiore ritroveremo come fopra , che la capacità 
deir £llìffe ila di 94 \ palmi quadrati . 

13. Volendofi un cerchio , la di cui capaciti (ia e- 
^uale a quella di una data Elliffe ; Chiaro fi è , che 
debba egli avere per fuo diametro ia mezaa propof-* 

, sionale , che cade tra i due affi . 

14. In fatti ficcome con prendere 4 7 del quadrati» 
fatto da quella mezza proporzionale /i hà la capaciti 
,del cerchio; cosi efsendo il riferito quadrato egua]» 
al prodotto dei due affi , ff verranno propriamente a 
prendere 7^ di quefto prodotto ^ coi quali fi hà la 
capacità dell' £lliffe . 

15. X)a ciò intanto pofflamo dedurre due confeguen* 
se 1 .la prima (i è che fele tre rette iìano continua*- 
mente proporzionali , il cerchio, che ha per dìame- 
metro quella di mezzo , debba effere eguale al prodot- 
to della circonferenza che ha per diametro una dell» 
due eftreme , per la quarta parte dell' altra edrema . 

16. L* alrra confeguenza fi è , che fe fopra i due 
affi d' un Eliffe , come diametri , defcriyanii due cer- 
chi » de' quali in confeguenza uno farà circofcritco in- 
tomo all' Eliffe , e V altro ifcritto dentro di effo ; 

Lo fpazio Ellittico debba cffcte mcxao pseporaionalo 
m i dut riferiti cerchi . . < . 
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17. I L caindrò j)u»'tìmtfiVfe*ft folb JlUl cteichio ; 

1 Ma.ezUndio fulP.EUifle,. Ondé ficeome pìi- 
ino , cW^à pfer bìitó'ft fcifehh) aeè diffir-ftindro xàr- 
colarc ; cosi r tltro, dte p^r baTc T Wllffe , po- 
trò, 5ch?amarfi Cilindto Enittlco. ' ' ' 

li. Se^ adunquc nel Perimetro dell* Kllift .^jrèhdffi 




Vìi 

tvficino, il Cllìbdro Elfittièb • 
^, 1 9. In fatti ficeome T àlro termint itoeriore delU 
>ett< defcrive un' altra EliBfe iGmile, ic^i^ile , e parai- 
'lèìi"iiHa"priifià , eorf fa fét» jnedefiiTik acfferiwà in- 
torao a qiiefte<4tte Elìiilt tma' fupeffiett ' eiirtar , per 
Hiti' fi termiftefi- toewffmente ilCiteidfc'^lfittSbo.. 

^o. 1.» fetta* poi., che fcònjiange f ééhtri' delle thie 
1ttì«, lirà T tffe dét Gil!tidto EìHttìcò'. E"ccfnft)rme 
'cgK fi fii pataMcJo aTW. Atta\ ch(? defctiY^ Ja fuperfi- 
-eie'l^tèfràle del Cilihdfif, eoii pendendo r! médefimpo io- 
fiftere fui piano di. ciafcuna delle Aie SHffi > tacito ad 
"tngeii retti V qnaffto id angoK obliqui : QtÀadi fi è > 
•^eb^'^tìtòra 11 Cilitidrò' Èllitticò puòl dfere bori fofa 
"retto', ^à.tfaianaiò.o'bVfdùÒ, 'òwfero tealebd, ' 

01: -m la itjìiurt fttirUo dtHe voitè'a' htrt ^^^^^ 
'"ct^ideràre i! Ihlo'.CiTmdrò felii^^ tettò \ Ondé ^ 
qt3l innand nominatidofi femplicemente Qifitifitó ^fllir- 
i:ico, fèmjtre dovrà' irtrèridern quello» 'id,^ T^fi in- 
Yifté angoli retti fui pfano della W bxfe r\ . ^ 
' ^a. A'olemdod di qui?fto Cilfndro h'Aipetficie^tatva, 
per tui latérahìiéntè egli fi teitniria', n6n dò^ fe«[ 
ahrar cofani ^ non che molnpl-care fi ^timenro del^ 
Ja iua baie per 1* aife dello ttefTo Cilindro ; McAÌ 
col prodetto nato da quefta moltiplicazione fi avrà 
la fuperficic ricercata. 
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03. Cosi fe deir ElliiTc , che ferve di bafe a! Cilin- 
dro r alfe maggiore fla di 10 palmi 9 e 1* altro mino- 
re di 8 , farà il fuo Pcriaietro di palmi 59 • Onde 
fuppofto . che r affa dello ftcflTo Cilindro iìa di do pal- 
mi f Ci ritroverà eflere. la. iua fuperficie corvji dì^ 5^3 
^ 'p^tm'ì quadrati . 

24. E cosi parimente fe dell* EllifTc j che ferve dì 
bafe al Cilindro Elittico , V a4e maggiore /la di la 
palmi) e V altro minore di 10; farà il fuo Perimetro 
di palmi 3ft. -J- . Onde fe Taffc dello ftelTo Cilindro fia 
di 25 palmi, il ritroverà efscre la iua.fuperficic .cur-^ 
va di 685 y palmi quadrati. 

95. Yolendofì poi la folidità del Cilindro Ellittico > 
dovrà moltiplicar^ la fuà bafe per V afse dello ftefso 
Cilindro; Poicchè col prodotto nato da quefta moltipU* 
cazione fi avrà la folidita ricercata del Cilindro. 

q6. Cosi fe dell' Ellifse , sù di cui (la elevato il Ci- 
lindro Ellittico ) Tafse maggiore fia di 10 palmi, e 1* 
altro minore di 8 , fi ritroverà e fse^re la fua capacità 
di 61 y palmi quadrati. Onde fuppoilio ^ che T afse 
dello ftefso Cilindro fia di 20 jpalmi » larà la fua foli- 
idità dì 1257 7 palmi cubici . 

27. E cosi parimente fe dell' -Ellìfxe 9 sù di cui (là 
elevato il Cilindro Ellittico , 1' afsc maggiore fia di 
12 palmi, e 1* altro minore di 10 1 fi ritroverà efec- 

.re la fua capacità di 94 7 palmi quadrati. Onde fup- 
. pollo , che 1 afse dello (lefso Cilindro fia di 2^ palmi 
iarà la fua folidità dì 2357 y palmi cubici . 

28. Avendofi adunque la capacità di un Ellifse con 
prendere li 4^ del prodotto dei due affi , chiaro fi è , 
che fi avrà la folidità del Cilindro Ellittico , con mol- 
tiplicare trà di loro « cosi i due adi della fua bafe > 
come 1' afse dello flefso Cifindio, c con preodci^ .gl* 
a di (ff^e&o prodotto « 
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Deir Vnghiettc Cilindrkhc UUittkhfi.:. 



9^. T B Vnghiette Cilindriche poCsoootifecatri iilidii 
JLi Mo 4al CiKndro circolare , mi éziandio dèi 
Cilindro Ellittfco; phde per diftÌRguerle trà efso loft» 
le prime fi diranno «fsere Unghiette cilindriche circo* 
Uri.^ e le feconde Unghiette cilindriche Ellittichr. - 

* 3Ò. Se adunque un Cilindro Ellittico fcghifì per un 
piano» che fi vada ad incontrare col piano della fua 
bafe iÀ 'iina retta qualfifia, la poriione rifecata dal Ci- 
lindro verfo la ft«fsi bafe , si dirà eftere Un^hietta 

; Cilindrica Ellittica . 

31. Òr fiocome la fuperficie Cilindrica Ellittica non 
è da per. tutto di egual curvatura, cod neppure TUn* 
dìiette rifecate dal Cilindro Ellittico fonò tutte della 

'ftefsa indole. Confomie in eifetto alciyie di efsr fo- 
no di forma regolare , ed altre al contrariò di forma 



%% (ittantevolte il Cilindro Ellittico fegafi In modo, 
che la comune fezione del piano fecantecol piano delle 
bafe 9 (ia perpendicolare ad uno dei due adi della ilef- 
fa bafe , chiaro fi è , che 1* Unghietta riiecatadal Ci« 
lindro fìa di forma regoìare . 

33. Al contrario pei fe la comune fezione del pìa« 
fio fecante col piano della bafe , s' incontri' obliqua. 

mente con uno dei due afll della ftefsa bafe ; in tal 
cafo non fi durerà fatica ad intendere , che i*linghiet« 
ta rifecata dal- Cilindro (ìa di forma irregolare . 

34. Per la mifura intanto dcHe Volte btfteri caa« 
fiderare quelle fole Unghiette Cilindriche Ellittiche » 
che oltre di eficre regolari , hanno ciò ancora di fpe* 
ciale , che lono riiecatc da piani f li quali palìano per 
lo centro della baie del Cilindro. 

35. Quindi fìccowae la regolarità dell' Unghietta 
richiede ) che la ccmmune lezione del piano fecante 

col piano della baie , fia perpendicoiare ad uno dei 




duo 
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due affi della fteflfa baie ; cosi pacando il piano fecan- 
te per lo centro della medefima bafe ; chiaro (ì è , cho 
la riferita comune fezione debba confonderli con T al- 
tro affé . ^ \ 

36. Effendo cosi j vedeii chiaramente y che le Un-- 
ghiette Cilindriche Ellittiche » di cui abbiamo bifogno 
per la mifura^delle Volte 9 fiano rifecate da* piani , che 
s* incontrano colla bafe del Cilindro Ellittico in uno 
dei due afii ; K perciò quefte tali Unghiette poffono 
eflère di due fpecie. 

37. Infatti il piano per mezzo di cui rifecafi dal Ci-' 
lindro Ellittico una tale Unghietta , può incontrarfi. 
colla bafe dello fteflfo Cilindro y cosi nel fuo afle mag« 
giore» come neil* altro minore; Onde 1* Unghietta ri-» 
fecata farà della prima fpecie » 1* incontro facciafi 
neir affé maggiore , iarà al contrario della feconda p 
fe l' incontro fortifce nell' affé minore . 

38. Egli è neceffario intanto diftinguere tra effb loro 
qoefte due fpecie di Unghiette Ellittiche ; Poicchè feb-« 
bene la mifura della loro folidità fia la mede(ima y nien-^ 
te dimeno per quanto tocca alla loro ' faperficfe curva . 
la mifura di effe dee farfi con regole molto diveirfe . ^ 

39. Se fol Cerchio 9 che ha per diametro Pattroaffe 
della bafe del Cilindro Ellittico defcrìvaff nn Cilindro 
circolare y da cai per mezzo dello fteflb piano rttecaft 
uri Unghietta circolare ; Chiaro iiyè , che per rappor* 
to ad effa TUnghietta Ellittica della prima fpecie ^ ffa 
di maggior eftenfione ; ed al contrario V altra della 
feconda di eftenfione minore . . k 

40'. Conforme poi ciafcuna di quefte Unghiette El- 
littiche appoggiati fuila mettà dell* EUtffe i che ferve 
di bafe al Cilindro ^ da cui fono (late rifecate , cosi 
non V* ha dubbio y che la medefinia debba terminar^ 
alla mettà di un* altra Elliffe y la quale fi ritroverà 
avere colla prima un* affé comune . 
• 41. Ma egli è chiaro altresì y che V altro affé di 

Suefl* altra £lliffe fia fempre maggiore dell* altro affé 
ella prima . Onde fe V Unghietta ila della prima fpe* 
ctCf potrebbe talvolta avvenire » che ella fi termini 
ad un mezzo cerchio : il che non mai può accadere 9 
cffendo l' Unghietta della feconda fpecie. 

A Jfìm 
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Ftg.t» Fiiifiaitto ùrZf che AB A iia la mettà dell* El* 

Ufk f dì cui fi appoggia 1* Unghìetu £llitttca , e 
ADA fia la metta deir altra Elli^ 9 a coi latbf- 
fa Unghietta fi termina» dtmodùchè AAfiail loroafie 
comone . ^ adunque dal comune loro centro C ^ fi ti* 
rìno ne* loro piani le rette CB f CD » che fiano per- 
pendicolari al comune loro a0e AA; Chiaro fi è» che 
quefte rette fiano le metta degl* altri loro aiE. 

43. Se pcH congìunganfi i punti B, eDper la retta 
BD f fi ritroverà eAere queft* altra retta , nella fmer- 
ficie curva deirUnghietta . E ficeome il triangola CBO 
farà rettangolo in B; cosi non è egii da pori! in dub< 
bio , che il medefimò triangolo divida 1* Unghietta in 

* due parti eguali » 

44. Del rimanente conforme nella ftruttura delle 
Volte impirganfi propriamente le metta delle riferite 
Unghiette Ellittiche ; così ancora le fole loro metti 
fiuaano da noi pofte a Calcolo ; e dovremo far vede* 
re » come pofTa miforarfi cosi la loro folidità » come 
la loro fupemcie curva/. 

45. Or elTendo aBCD la metti d* un Unghietta El«> 
Itttica I vedefi chiaramente che ella (ia terminata da 
quattro fuperficie, di cui una è il triangolo CBD retv 
Cangolo inB; T altra è il quadrante Elli.ticoACB at*» 
finente colla baie del Cilindro da cui è fiata rifecata 
V Unghietta ; La teria è V altro quadrante Ellittico 
ACD , ricavato dallo ftefib Cilindto per meazo del pia** 
fio fecante ; £ la quarta finalmente è il triangolo Ct« 
lindrico ABD. 

'4é. Ma ficcoine la mezza Unghietta ABCD vedcfi 
•levata nelle volte (ul triangolo CBD ; cosi queft» 
ftelTo triangolo potrà riguardarfi , come fua bafe . Con* 
forme poi la AC è r altezza della mezza Unghietta , 
tosi potrà averli la BC come faa larghezza , e laBD 
oome fqa lunghezza . Onde 1* altezza AC farà maggio- 
te I o minore della larghezza BC , fecondo che la mea« 
«a Unghietta è della prima » o della feconda, fpecif • 

i 
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§. IV. 

Della Mtfun della foliiiti ielle Unghietic 

Ellittiche. 

47. QE la mezza Unghietta ABCD fia rìfecata Ì9> 
. O un Cilindro , non già Ellittico j ma circolare; 
T)\ gii dimoftrato nella Geometria Pratica, com^ 
debba oiifurarfi la Tua folidità , . cioè con prendere i 
due terzi del Prifma circofcritto , ed in confeguenz^ 
con moltiplicare la fua bafe ^ o fia il trìangolo CBp 
per li due terzi della fua altezza AC. 
. 48. Or effendo la mezza Unghietta ABCD rìfecata 
da un Cilindro Ellittico 9 pure la fua folidità dovrà 
mifurard con moltiplicare la fua bafe CBD per li due 
terzi della fua altezza AC ; ^er la ragione 9 che ezian- 
dio queft' altra mezza Unghietta fi fa eguale a i due 
terzi del Prifma circofcritto • 

49. Se adunque la larghezza 5C della mezza Un* 
ghietta'fia di 4 |)almi ) e la fua lunghezza BD di pal« 
mi 6. ; farà il triangolo CBO 9 che ferve ad eifa. dà 
bafe di la palmi quadrati . Onde pofto , che Taltezza 
AG fia di palmi 5 , fi ritroverà efiere la folid.tà della 
mezza Unghietta di 40 palmi cubici , 

50. Similmente fé la larghezza BC della mezza Un** 
ghietta (la di 6 palmi > e la lunghezza B D di palmi 8 ; 

.uri la fua bafe 9 o fia il triangolo CBO di 24 palmi 
qìiadrati . Onde podo , che 1* altezza AC fia di 4 palr 
mi ; iari la folidità della mezza Uiy;bietta di 64 pai-» 
mi cubici. ; 

51. Giova intanto qui notare, che ficcome per aver 
re il triangolo CBD , «he ferve di bafe alla mezza 
Unghietta dee prenderfi la metta del prodotto della 
larghezza , e nella lunghezza moltiplicate infieme; 
cosi per avere la folidità della mezza Unghietta non 
debba farfi altra cofa | fe non che moltiplicare indeme 
le fue tre dimenfioni > e jprei^dere la terza parte del 

^pcodotto. 
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59. In fM\ ie }a larghezza ila di 4 palmi » la 
lunghezza BD di palmi 6 • t .V altezza AC dì pai* 
ini 5 : farà iso il prodotto ai tntte tre quefte dimen- 
fioni ; Onde ficcome la terza paiirte di effe è 40 , cosà 
la folidità della, mea^a Unghietta fori eziandio^dt 40 
palmi cubici " • 

53. £ cosi ancora. fe la larghezza BC (ia di 6 pal- 
mi la lunghezza BD di palmi 8 , e i* altezza di BC 
palmi 49;farà il ^pjrqdotto di tutte tre quefte dimenfio* 
ni 192. Ónde conforme la terza parte di eflfo à é4 > 
cosi la foltdità della mezza Unghietta fata parimente 
di 64 p^ìmì cubici • « . 

54. Nè^poi è egli difficile il dimoftrare 9 che la fo- 
lidità della mezza Unghietta Ellittica 9 debba mi- 
furarfi nelle ftefla guifa / con cui fi mifuni la folidità 
della' mezza Unghietta* circolare . Perciò fai cerchio, 
che ha per raggio la AC elevali un* altro Cilindro cir* 
'colare ) da cui rifeghìfi per , mezzo dello fteflò piano 
ADG la mezza Ungtìietta circolare AECF . 

*55. Se adunque poflfa dimoftrarfi, che quefta mezza 
UnghiettA circolare AECF fia* alla mezza Unghietta 
EUifttica ABc:p,come fono i due triangoli CEF'i 
CBD| che fervono ad eflfe di bafe ; chiaro fi è -, che 
conforme la folidità della mezza Unghietta circokré 
AECF fi ha con moltiplicare la fuà bafe per li due 
terzi dell* altezza AC , cosi ancora la folidità della 
mezza Unghietta Ellittica ABCD debba averfi con 
rnoltiplicare la fua bafe CBD per li due terzi della 
fteffa altezza . 

56. Per dimoftrarlo feghifi 1* una , e 1* altra mezzi 
Unghietta per un piano parallelo al comune piano del" 
ìt loro bafi) colla di cui lezione facciafi il triangolo 
nella mezza Unghietta Ellittica, ed il triango- 
lo MPQ. nella mezza Unghietta circolare . Per poco 
-adunque, che fi voglia riflettere , s* intenderà facilmen- 
te , che fìano fimili tra di loro i quattro triangoli 
MNO , MI Q., CBQ , CEF Onde ficGoine le due ret- 
te MN , MP fono nella ftefia ragione dell' altre due 
CB , CE -, così ancora i due triangoli MNO , MPQ.-, 
faranno nella ftefia ragione degli altri due CBD , CEF^ 

&?• iQtendanfi or« le ^ue mezze Unghiette fégate 

per 
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Sei' ifinniti piani , non folo piraHeli al comune piana 
elle lóro bafi , ma egualmeare diflanti ancora V uno 
dall'altro. E poicchè la riferita dimoltrazion^ ha lui-' 
•go da per tatto , i triangoli della m-^zza Unghi-^tra' 
circolare , faranno ai triangoli corriiponienti della mez- 
za Unghietta Ellittica, nella ftefTa ra sione in cui fono 
i auc CBO> CEP; e pertanto eziandio le foinme degl* 
«Ili » e degli altri triangoli faranno in quefta fteffa ra-' 
^one» ma fecohdó' il metodo degl' indtviììbili le dtie 
meste Vn^'hiètte & hanno con quelle fomme , dunque 
«ncora le dué' me2ze Unghierte faranno nella ragione, 
In cui fono i due triangoli CBD , CEF . 

"SS. Cdla ftelTa diìlloftra^ione lì farà vedere altresii 
tht ancora le porzioni ANMO, APMadelledue mea- 
«e Uoghiette fiano tta elfo loro nella ragione delle lo- 
fo'ball CBD, CEF. Onde colla medefìma regola» con 
^ui fi mifura ia folidìtà della porzione APMQ. rifecata 
dalia mezca Unghietta circolare , potrà mifaratfi pari^ 
mente la fplidità dell* altra porzione AMMO , tagliata 
daHa mezza Unghietta Ellittica . 

tSp. In fatti per queltaiito è ftato avvertito nella Geo- 
metria Pratica , mifnrafi ia fòlidità della porzione > 
APMQ. attinente atìa mezza Unghietta circolare , pri- 
mieramente con tagliare dalla AM la fna terza parf«, 
che ila AS i indi con fare, come CE ad , EF» cosi U 
metta di CS ad una quatta proporzionale , ed in fine 
con moltiplicare quefta qaartsr proporzionale per io 
quadrato della AM . 

60. Or eflendo i.due triangoli CBi?,(:EF fimilitra 
di loro , faranno t medefimi come i quadrati dei lóro 
lati Omoiogi GB ,. CE , o pure cmne i quadrati delle 
due CB , CA . Ma congiunta la AB , che incontri 
colla MN nel punto V , fi faranno equiangoli i due. 
triangoli AGB, AMVj^d in confeguenza il quadrare 
di BC fta al quadrato di AC « come il quadrato dì 
M V al quadrato di AM . Dunque ancora i due trian*. 
goli CBO 9 CEF faranno tra effi> lord 9 com^ i fiua^ 
drati delle due MV , AM . 

61 Quindi ficcome le porzioni AlfMO, APMCi.*!^ 
le due mezze Unghiette fono trà di eflfe, come i due ttU^^ 
«oli CBD CEF i cosà le ftefle porzioni faranno 

A3 
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V trai come i quadrati delie due MV ^ AM ; Onde si ' 
avrà la folidità della porsione AKMO rìfecata dal-* 
la.meiza Unghietta Elittica « primieramente con ta« 
gU^re dalla AM la terza parte » che fia AS ; Indi 
eoa fare come GB» a BD, cosi la mettà di CS ad i 
una. quarta pfopofaionale f ed ia fine eon molti* 
pHcare quefia quarta proporaionale per lo quadrato di 
MV. 

Per. fchiarire una tal regola con qualche efem- 
pio fìngiamo, che GB iia di 8 palmi BD di 241 ed AC 
di 12 . Se adunque la porzione ANMO fìa rìfecata in 
iTìodo , che AM ila di 6 palmi , farà AS di d « e CS 
di jo . Onde facendo , che CB da a BD , come la 
mettà di CS ad una quarta proporzionale f fi ritroverà 
efléré quefla quarta proporzionale di palmi 15 

63. Èffendo pofcia equiangoli i due triangoli ACB^' 
AMV farà AC , a GB, còme AM ad MV; e pertan- 
to facendoti MV di 4 palmi , farà il fuo quadrato di 
1 6. palmi quadrati. Onde fìccoine il prodotto dì i^pct 
s6 è 940 9 cosi la folidità della porzione AMMO farà * 
di -^40 palmi cubici , ed efìendo la folidità dell' intera 
mezza Unghietta ABCD di. 768 palmi cubici, farà la 
folidità della rimanante porzióne CMMOOB di 53Ì 
palmi cubici. 

; i V. 

, Della Superficie curva delle Vnghiette 
Ellittiche della prima fpecie* 

l'ig.^M' CEj* Unghietta Cilindrica ABCn fia circolare 
O di fua natura , dimoftrammo nella Geometria 
Jnra^ca , che la fua fuperricie curva fia dupla della 

, ed inconfeguenza , che per mifurarla 
noi! debba far/i altra cofa , le non che moltiplicare la 
«Jl» larghezza BC per la fua lun ^hezza BD . E poic- I 
ehe neir Unghietta circolare fono eguali tra elfo loro 
1 altèaza AC , c la larghezza BC j Perciò sì avrà 
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aneora la fiefla fupetficie curva con moltiplicare V ^U 
tem AC per là lunghe tza BD . 

«5. Tjtandoii pofcia tieUa fuperfìcie curva della ftef- 
fa Wnghietta la retta MO parallela alla BD, potrema 
in «na maniera ,«0n/imìle mìfurare altresì ciafcuna del- 
le due poraioni nelle quali retla divifa per detta ret* 
ta la fiterita fiipetficte,. Infetti tirata la MNT parali?^ 
la alla BC> la porzióne AMO si avrà con moltipli- 
care la AK per ta BD , e la porzione BMOD eoa 
moltiplicare la CN per la BD . 

455. Or tfibmlo P Unghietta di fua natura Ellittica 
non * egli -cosi facile di mifurare la fua fuperfìcie 
corva; Imperocché, liccotne la determinazione di det- 
ta fttperficie dipende dàlia tjuadratura del cerchio 
«fendo V Ungliietta stella prima rpecfe ^ in <:ui V al- 
teiaa AC è maggiore della larghezza BC , cosi fe 1* 
Dnghietta fia delia feconda fpecie , in cui al contrario 
r alteata AC è^inore della fua larghezza BC, non 
ftìvti determinar/i fa faz ftipedfcie carra ^ fe non fe 
Ricorrendo alla quadratura dell' iperbole . 

«7. Fkigiafho perciò primierameiitt ^ che ABCD fm 
un Unghietta Ellìttlea della prima fpecte. B fuopoft^, 
che E fia il foco del quadrante Ellittico ACB , fi 
prolonghi la CA Ulmente perfino al punto F , che 
CE fia a CA> cerne CA m CF; Defclvafi pofcia il 
quadrante circolare FCG, in cui tirifi la AH paralle^ 
la alia CG • Ed io dico» che la fuperficie curva AHD 
deir Unghietta fia allo fpazio circolare ACGH , come 
la lungheaM BD della ftefia Unghietta al raggio CF< 
del quadrante circolare • 

68. Per dimolbrarlo prendati nel Periastro del qua^ 
drante Ellittico 1* arco infinitamente picciolo M«> e 
tirìnfi così nello fteflb quadrante le rette MN , m « 
parallele alla BC, come nella' fuperficie curva dell* 
Uii|»1iietu le rette MO « mo parallele alla BD . t due 

Siiccioti trapezi adunque OMiffó* NMnni potranno rkuar-v . 
arfi come due piccioli rettai^O , e perciò imo&fimi 
farlnno trà di loro ifi ragion compofta di MO adMK,; 
di Mi» ad N«. 

Ò9. Or ficcome V itrchetto ìHm può averfi come ' 
poraione della tetta MT , che tocca il Perìmetro del 

A4 ^ua» 
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Suadfante Ellittico ; .cosi la MS fìa perpendicolare ftì 
i quefta tangente farà lAm ad N;/ , come MS ad 
MN . Ma per^ efTere equiangoli i due triangoli NMO , 
CBD , MO , fta ad MN , come BD a BC . Dunque i 
due piccioli trapezi OM/»o , NMw« faranno tra di 
loro in ragion compofta di BD a BC? e di MS ad Mt^. 
* 70. Proiunganiì polcia le due MN , mn penino a 
che s' incontrino col Perimetro del quadrante circo- 
lare nè punti R, ed r E poicchè ancora i due piccio- 
li trapezi t<Mmn , RNwr polTono riguardar^ , come 
due piccioli rettangoli dotati d* una fteifa altezza ; 
perciò i medefìmi faranno tra di loro nella femplice 
Tagione delle loro bafi MN , NR , o pure in ragion 
comporta di BC a BD, e di MN ad NR . Onde or- 
dinando il picciolo trapezio OM mo farn al picciob tra- 
pezio RN j/r in ragion compofta di BD a BC , e 
di MS ad NR . 

' 71. Contorme poi il quadrato di MS è eguale al 
rettangolo TSN ; cosi attente le propPietà della tan- 
gente MT sì ritroverà , che quefto rettangolo fìa al 
quadrato di NR , come il quadrato di BC al quadrato ' 
di CF. Onde elTendo MS ad NR , come BC a CF , 
faranno i due piccioli trapezj OMmo , RN«r in ragion 
compofta di BD a BC , e di BC, CF oppure nelL 
femplice ragione di BD a CF . 

75 Ouefta dimoftrazione intanto ha luogo ovnque 
prendanfì i due piccioli trapezj OMmoy RN«r . Onde 
componendo ancora 1' intera fuperfìcie curva ABD 
deir Unghietta farà all' intero fpazio circolare ACGH, 
come BD a CF . Ed in virtù della fteffa dimoftrazio- 
ne dovrà efTere altresì nella ragion di BD a CF , ' 
così la porzione della fuperfìcfe AMO alla porzione 
dello fpazio circolare ANRH , come V altra porzione 
della fuperfìcie BOOM all' altra porzione delio fpazio 
circolare CNRG. ' 

73. Del rimanente di quefto fteflb egli è facile il 
ricavarne, che fe V Unghietta fra circolare di fua na- 
tura la fua luperficie curva aBD debba elfere eguale" 
al rettangolo di AC in BD . Infatti e(Tendo ACB 
quadrante circolare, confome per nunirfi il foco E 
c<À centro C , lì fa la CE mfiaitamcnte picciola , c 

la 
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la CF di lunghezza infinita , cosi 1' arco circolare 
GH diventerà una retta eguale è parallela alia AC . 
Onde facendoci lo fpazio circolare ACGH eguale a! 
rettangolo di AC in CF , farà la fuperiìcie curvii 
ABD deirUnghietta eguale al rett«<ngolo di AC iu BO. 

§. VI. 

a 

Oel modo di miìurare la fu perfide curva 
delle riferite Unghiette Ellittiche. 

• 

74. Br intendere ora, come per mezso del Teo- 
X rema dimoilrato pofTa mifurarfì Ja faperficìe 
curva ABD della riferita IJnghietta Ellittica , giova 
prima notare 9 che fé congiunganfì le due CH , FB 
fanno uguali tra di loro i due triangoli CAH9 CBF. 
In effetto eUbndo il foco £ del quadrante ElJìttico 
ACB, faranno eguali le due BE ^ CA . Onde eifendo 
continuamente proporzionali le tre CE , CA, CF, 
farà altresì , come il quadrato di CE al quadrato di 
BE y cesi il quadrato di CA al quadrato diCF, ov- 
vero CH ; £ pertanto togliendo gì* anteceitenti dai 
confeguenti , farà parimente, come il quadrato di AH* . 
al quadrato di CH > o fìa CF . Qpindi eifendo BC a . 
CA 9 come AH a CF i due triangoli CAH , BCF. 
mvranno inrorno a i loro angoli, retti i lati reciproca** 
mente pToporzionali ; Ma fempte quando due triango- 
li hanno un angolo eguale ad un angolo» ed i lati in- 
tomo a quefti angoli recìprocamente proporzionali li 
medeiimi debbono e/fere eguali tra di loro • Dunque . 
non è egli da porfi indubbio» che i due triangoli CAH 
BCF fiano tra di bro eguali . 

75. Emendo cosi farà lo fpazio circolare ACGH egua*« ' 
le al fettore GGH inficine col triangolo BCF . Ma 
fi ha il fettore CGH con moltiplicare la mettà dell' , 
arco GH per la fteffa perpendicolare CF , e fi ha il - 
triangolo BCF con moltiplicare la mettà di BC per 
•la fteifa CF . Dunque fe air arco GH aggiungafi la BC> , 
eh* è la larghezza dell' Unghietta » e la giettà della ' 

fom- 
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fbinmt moltiplichifi pef CF » fi avrà lo fpatio circo* 
lare ACGH . Da ciò intanto egli è facile il ricavar* 
ae vche ù avrà la fuperficie curva ABD dell* Ughict* 
fa feUitrica con moltiplicare la mettà della ileffa fom« 
ma per la BD , eh* è la lungheaaa dell' Un^hietta . 
In fatti leconclo è ftato dimomato la fuperficie curvi^ 
ABD fta allo 4>aaio circolare ACGH i come ED a CF*' 
Dunque (ìccome la mettà di quella fomma moltiplica* 
ta per CF ci dà lo Ipaaio circolare ACGH^i cosi la 
mcttà della ftefla fomma moltiplicata per BD oi darà 
la fuperficie curva A&D • 

76. Si vede adunque 9 che per poterli mifurare la 
fuperficie curva aBD dell* Unghietta Ellittica , di cut 
fi tratta» debba determinarfi primieramente la Iunghei« 
xa deir arco circolare GH , e poicchè il raggio di dct* . 
to arco è la CF 9 che è terza ptoporaionale dopo le 
due CE 9 CA » Perciò a* ha bifogno ancora di deter- 
minare tanto la CE 9 quanto la CF • 

77. Attente tali cofe , ecco il modo da tener/i per 
mifurare la riferiti^ fuperficie curva. Facclafi primie« 
ramente il quadrato cosi deiraltezaa AC, coinè della 
larghezza BG > e colla radice quadrata della loro dif- 
ferenza y fi avrà la CE • 

7S. Ritrovifi di poi la tetaa proporzionale dopo le 
due CE , CA , e nccomeconeflTa avremo la CF , cosi 
colla lua determinazione verremo in cognizione 1 tan- 
to della circonferenza del cerchio, che ha per raggio 
la ftcfia CE % quanto della fua quarta parte FHG . 

79. Facciafi in appreifo come CF a CA > cosi il 
raggio , 0 fia feno totale ad un quarto proporzionale. 
£ conforme con effo avremo il leno delP arco GH» 

' cosi colla cognizione di quello fuo fenO) fi farà a noi 
noto non folo il numero da* gradi , e minuti conte- 
nuti neirarco GH ^ ma eziandio la fua lunghezza . 

80. Aggiun^anfì finalmente infieine Tarco GH , e la 
larghezza dell* Unghietta BC , con moltiplicare lam»t- 
tà della fomma per la lunghezza BD della (leffa Un* 
glÉÌetta,fi avrà la luperficic curva ABD , che fi dimanda. 

81. Per fchiarirlo con qualche e femp io fingiamo che 
r alrezza AC fia di palmi 15 , la larghezza BC di 
palmi 13» e la lunghezza BD di palmi 90 • Efiendo' 

' adun- 
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aiéunque il quadrato di 15, e 144 fi quadrato di 
tù; lata 81 la difterenia di detti quadrati. Ed e(Ten- 
io 9 la radice quadrata di quella dift'erenza ^ farà la 
CE di 9 palmi > 

8<i. Or fe facciafi conrie 9 a 15 cosi 15 ad un'altro nu- 
mero) fi ritroverà, ch'egli fia 25; Onde eflfendo la CF 
di 25 palmi, farà la circonferenza del cerchio , che ha 
per raggio laCF di palmi 157. 4 ; E pertanto lafua 
quarta pane FHG farà di palmi 39 y . 

83. Facendoli polcia come CF a Ca, cioè come 05 
a 15, cosi il raggio o fia feno totale 100000 ad un 
quarto numero , ritroveremo , che egli fia 60000 , il 
quale rapportafi come feno ad un arco di 36 gradi , e 
52 minuti i Onde di tanti gradi | e minati farà 1* ar- 
co GH. 

84. Quindi rìduóendo a minuti così 1 gradi del qua* 
drantc FHG , come i gradi dell* arco GH ; farà il qua- 
drante FHG di 5400 minuti , e 1' arco GH di minuti 
2Qi(2. Onde fe facciafi come 540c5 > 52 la; cosi I3 
•lunghezza del quadrante FHG , che s* e ritrovata e(^ 
fere di palmi 39^ ad un quarto numero , Ci avrà con 
quefto la lunghezza de IP arco GH 9 che farà in confc- 
guenza di palmi 16^. 

85. Congiungafi ora infìeme 1* arco GH , eia larghez- 
za dell' Unghietta BG; E fìccome la loro fomma , è 
di palmi 28 "i^, cosi la metta di quefta fomma farà 
di palmi 14 'H'. Onde moltiplicando finalmente queda 
metta per la lunghezza dell' Unghietta BD , che s è 
fuppolla effere di Qo palmi , avremo col prodotto, la 
fuperiicie curva ricercata ABD , ckc farà inconlcgueii- 
%SL di ù%o )ri palliai quadrati . • 

85. Per darne un* altro efempiìo y fìngiamo 9 che V 
alrem AC deirUnghietta fìa di pialmi qo , la larghez- 
za BC di palmi 15, e la lunghezza 60 di palmi Q4- 
EiTendo adunque 400 il quadrato di ao , e S25 il qua- 
drato di 14; farà 175 la differenza di detti quadrati , 
la di cui radice quadrata ritrova/i effere preiTo a poco 
13 Tor# ì cioè 13* 22 i con che la C£ farà di palmi 

87. Or fe facciafi come 13*22 a 20, cosi 20 ad un' 
altro nuiocro , fi ritroverà egli eiferc^ al di preffo 30* 
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35. Onie efTend:) la CF di palmi 30' 25 , farà la cir- 
conferenza del cerchio, ch'ha per raggio la CF di pal- 
• mi i<,o' 14 , e la fua quarta parte FH3 di palmi 47'53«i 
88 laccndolì di poi come CF a CA , cioè come 
3t^'Q5a2o, cosi il raggio , 0 fia feno totale 100003 
ad un quarto numero , ritroveremo , che egli fia 66 
115 , il quale rapportai, come feno ad un arco di 41 
gradi, e 25 minuti , Onde di tatuiti gradi ^^et minuti 
iarà l?arco CH . ' . .. 

8^. Quindi riducendo a minuti, cosi i gradi del qua- 
drante VH3y come ì gradi dell'arco GH ; ara il qua- 
drante PHG di 5400 minuti , e 1' arco GH di minuti 
Q4B7 . Onde fe facciafi come 5400 a Q495 , cosi la 
lunghezza del quadrante t HG , che fi è ritrovata ef- 
fcre di palmi 47' 53 , ad un quarto numero ; fi avrà 
con quefto la lunghezza dell' arco GH ^ che farà in 
conieguenza di palmi 21' 87. 

90. Aggiun^afi ora all' arco GH la larghezza dell' 
"Unghietta BC ; e ficcome la loro fomma c di palmi 
36' 87 cosi la metta df ^etta tomma lara di palmi ib' 
43 . Onde moltiplicando finalmente quella metta per- 
la lunghezna dell' Unghietta BO , che s'e luppofta ef- 
ferc di palmi 24 , fi avrà con quefto prodotto la fu- 
perficie ricercata ABD , che iara di 442' 33 ^almi 
quadrati . 



§. VII. 

■ ' * - 

Del modo di mifura^re le porzioni della Jie/fa 

jupajiùe curva. 

# 

fi. T N una maniera confimile polfano mìfurarfi an- 
X cera le porzioni della ftefla fupefficie tagliate 
per rette parallele alia fua lunghezza , per efferfi di- 
fnoftrato, che Hccome l'intera luperficie curs^ à ^513 
fta all'intero Ipaaio circolare AGGH nella, ra «ione di 
a OF cosà in quefia mcdeiima ragione Sa altreM la 

por- 
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porzione della fuperfìcìe alla corrifpoadente porsione. 
aello fpazìo circolare CNRG ^ 
• 9Q. Facciafi adunque che CP (ìa a CN , come CN 
a CF; e fe nell'angofo ACB applichili la PQ. estuale alla 
CN, farà akresi , come C(l a CN , eoa NR a CF. 
Onde facendoli eguali tra di loro i due triangoli CNR^ 
Q.CF , la porzione dello ipasio circolare CNRG fari 
eguale al lettore Gc^K iniieme col triangolo QGF. 

93. Or ficcome il fettore CGR fi ha con moltiplica- 
re la metta dell'arco GR per la CF ; cosi s'avrà il 
triangolo QCF con moltiplicare la metti di CQ. per 
la fte/fa CF . Onde fe all'arco GRaggiun^afi la GQ., 
e la metta della fomma moltiplichifi per la CF , avre* 
no con quefto prodotto la porzione dello fpazio cir- 
colare CNRG ; e pertanto s'avrà la porzione della 
fuperfìcie DBMO con moltiplicare la metta delU ftef- 
fa loroma per la BD. 

94. Eflendo cosi chiaro fi è , che per poterfi mifu- 
rare la porzione DBMO della fuperficie curva debba 
determinarfi la lunghezaa non meno dell* arco GR, 
che della retta CQ.. Onde dopo d' eflerfì- determinate 
come fopra tanto le due CE, CF , quanto la lunghez- 
za del quadrante FHG facciali in appreflfo y comeCP 
a CN , cosi il raggio , o ila feno totale ad un quarto 
proporzionale . E conforme con cffo avremo il feno 
dell'arco GR, così colla conotcenza di quefto fuo feno fa- 
premo altresì non folo il numero de' lupi gradi | e mi- 
muti ; ma eziandio la fua larghezza . 

95. Per quanto poi alla lunghezza della CQ. deter- 
minati primieramente la CP , eh' è terza proporziona- 
le dopo le due CF , CN . Indi fatto il quadrato , cosi 
della CN , come della CF, prendali la loro differenza, 
da cui cavifì la radice quadrata, ed elfendo la P-1 egua- 
le alla CN , chiaro fi è , che con quella radice s'avrà 
la lunghezza della CQ_ . Onde con aggiungere la CQ. 
all'arco GR, e con moltiplicare la metta delia fomma 
per la lunghezza dell' Unghietta BD s'avrà tìnalmen- 
te la porzione DBMO della fuper^cie curva ^ che Ci 
dimanda. 

96. Egli è vero , che volendoli V intera fuperficie 
, curca ABD » per cui fi ha bilogao dell'arco OH ^ deve 
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aggiungerfi a qacft* ateo la Urgheexa dell* Unghiett» 
Bg ; nienteditncno egli è da notarfi , che ciò appunto 
avviene , perihè ficcome la ten» proporzionale dopa 
Jc due CF, ÒA, e la CE, cosi la retta eguale ali» 
€A , che dal punto E applicafi nclU angolo ACB » fi 
termina al punto B . . ^ r 

97. Or per fchiarìre la regola data cogP ifteffi cfem- 
pj rapportati di fopta $ fingiamo primieramente » cto 
r altezza CA fia di 15 paimi» 1» larghezza BC di pal- 
mi iQ» e la lunghezza BD di palmi ao facendofi adun« 
que la CE di 9 palmi 'ritroveremo eflere , come fopra 
la CF di palmi 95» e la lunghezza del quadrante FHQ 

dì palmi 39 T > o P«« P*^"»» 39* 3B. ^ 

^8. Pofto poi che la- CIA fia di. 10 palmi ncciafi eo-> 
me CF a CN; cioè come 95 a 10 y così il raggio > o 
fia f(^o totale tooooo ad un quarto numero • E ficco** 
me egli ritrovafi e^ere 40000 1 il quale rapportafi co* 
me feno ad un àróo di 93 gndi » e 35 minuti 9 cosi 
di tanti '^radi , e «limiti ftrà parimente V arco OR • 
€k riducendo a ntinuti^ còsi i gradi del quadrante FHG 
come i gradi delF arco GR, farà il quadrante FHG di * 
5400 minuti» e Tarco OR di 1415 • Onde fe facciafi 
come 5400. a 1415 9 cod la lunghezza del quadrante 
f HO , che à di pahiii 39* 98 ad un quarto numero » 
fi avrà con elfo la hmgheiaa dell* arco OR ; che farà 
mconfeguenza di palmi 10*^9. 

99. ElTendo poi la CF di 95 palmi ; e la CN <& 
palmi IO fari la CPy come terza proporzionale dopo 
le due CF , CN di palmi 4. Onde , perchà il quadra* 
to di CN I ovvero PQ è 100 , ed il quadrato di CB 
è f6| farà la loro differenza 849 la dì cui radice qua* 
idrata i 9*169 con che la CQ farà di palmi 9* 16. 
. loo* Emendo adunque Parco GR di 10*99 palmi > 
e la C<X di palmi 9* 16 9 farà la loro fomma di pai* 
^ t9* 45» ^ 1* metta di detta ibnmia di ^* 73 ; Onde 
perdià ilibltipltcando quefta mcttà per la lunghezza 
déir Unghtetta BD che fi ^ iuppofta' HTere di palmi 
'SO fi hà per prodotto 194*49 perciò la porzione della 
fuperficie curva OBMO farà di 194*4 palmi quadrati. 
loi. fingiamo in apprcflbi che. l'altezza AC fia di 
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palmi 909 la laigheasa BC di palmi 15 9 e la Ina- 
ghcaaa BD di palmi 24 9 facendofi adanqae la GB 
di palmi i3^S3 9 iarà la Cf di palmi 30*959 elaltm* 
(hczaa del quadrante FH6 di palmi 47* 53 . 

109 Snppofto poi , che la CN fia di 19 palmi 9 fao- 
daC come GF a CN, cioèt come 30* 95 a 19 , cosi 
il raggio 9 o fia feno totale 100000 ad un quarto n*a« 
sneìro • e póicché egli ritrbvafi eflere 39669 » che rap* 
portali come feno ad un* arco di 93 gradi, e 99 mina* 
ci 9 perciò ifi tanti gradi , e mimiti iarà parimente V 
«reo 6R. ^ 

103. Quindi ridocendo a minuti co^ i gradi del qua- 
drante FH69 come i gradi dell* arco GR 9 farà il qua- 
Idrante FHQ di 5400 mimiti , e V areo GR di minuti 
1409 ; Onde fb ^cciafi come S400à 1403, co^ la lun» 
Chexsa del quadrante FHG che è di palmi 47' 53 al 
«n quarto numero, fi avrà con eflò la lungheasa delT 
arco GR j che iarà in <onlfguenaa di palmi 19* 34* 
. S04 Per efiere pofeia la CK di 19 palmi la Cf ^ 
come tena proporsionale iopo le due CF • €N , iarà 
di palmi 4* 76. Onde eflendo 144 il quadrato di GM^o 
^a P(2.f e 99' 66 il qu^rato di GP iarà X99* 34 
diiferensa di detti quadrati $ e pertanto ficcome la ra- 
dice quadrata di quefta diflerenaa ^ si* 06 » eod hiA 
CQ.di ir 06 pallili. 

105. Poicchè dunque 1* aroo GR è di palmi I9* 34 . 
e la CQ di palmi 11* 06 » farà la loro fomma di 
-palmi 93* 4f e la mettà di- quefta fomma di palmi 
SI* 7. CHide ficcomè con moltiplicBre' quefta rnettà per 
la lunghezsa dell* Unghietta BD 9 che fi è fi^pofla 
dfe're di 94 palmi ; si hà per prodotto uflio* 8 » cosi 
la poraione ricercata DBMO farà di 93o* 8 palmi 
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§. Vili. 

Di alcune Proprietà dell' Iperbole con* * 
fi derate tra i fuoi Afintoti . 

io6. "OR"!^* pafTarc alla fuperficie curva dell' Un* 
5, Jt; ghietta Ellittica della feconda fpecie, giova pre- 
mettere alcuné proprietà dell* Iperbole confiderata trà 
i fuoi Afìntoti ; Ed in primo luogo fe CA , CB fiano 
gr Afintoti dell' Iperbole DM , e fopra uno di ciE 
si abbaJTi da un punto qualfivoglia M della fteflfa Iper- 
bole la retta MN parallela all' altro Afintoto AC , di 
già si fa, che il rettangolo delle due AN , MN ri- 
mane fempre lo fteflo ovnque prendafi neli* Iperbole 
il punto M. 

107. Se adunque CD Ha la metta dell'afse principale 
dell' iperbole dal fuo vertice D sì abboffi fu lo (teffo 
Afintoto CA la retta DE parallela parimente all' al- 
tro Afintoto CB ; faranno eguali trà di loro i due 
tettangoli CNM , CED, K pertanto CN farà a CB, 
come DE ad MN 

io9. Ma da ciò ficcome nè fcgue , che fìano eguali 
trÌL di cfli i due triangoli MCN , DCE per la ragio- 
ne , che intorno ad angoli eguali ritrovanfi avere lati 
reciprocamente proporzionali , cosi da quefta egua- 
glianza egli è facile ancora il dedurne , che il fettore 
Iperbolico CDM lìa eguale al corrifpondentc quadrila- 
tero Iperbolico DMNE . 

109. Fingiamo ora che V Iperbole DM fia equilate- 
ra di modochè 1' angolo ACB contenuto dai due A- 
fmtoti CA , CB fia retto; E poicchè in quefta fuppo- 
fizione le rette DE , MN infiilono ad angoli retti 
fiiir Afintoto c:a , e ciafcuno dei due angoli ACD f 
hCD il fa eguale alla inettà di un retto , chiaro fi è 
che le due CE , DE faranno trà di loro eguali ; E 
pertanto il rettangolo CED non farà ^differente dal 
quadrato fatto da uno di eife • 
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DE LLEVOLTE. 93 
Ilo. Qfundi iiccome nell* Iperbole Equilatera ogn* 
altro rettangolo. CNM ù fa eguale al quadrato di C£> 
o vero D£ cosi oueilo quadrato fuol riguardarli come 
la potenza dell' iucfra Iperbole ; egli è facile ad inten- 
derfii che la riferita potenza lìa eguale alla mncàdci 
quadrato fatto dal lemiaiTe CD. 
. III. Se full* Adntoto CA dell* Iperbole equilatera 
prendafì sii la CQ. , che Ha terza proporzionale dopo 
le due CE, CN , e facciafi la PQ. parallela ali* altro y 
Alintoto CB ; egli è facile il dimonrare , che li due 
fpazj Iperbolici OMN£yMPQ.N fiano eguali tra eiTo loro. 

I IO. Fingiamo perciò 9 che £F y NO fieno due por* 
sìoni infinitamente picciole d* indole tale, che CE (ìa 
a CF, eomeCN a CO, e per li punti F ed O intenda^ 
tirate le rette FG, OR parallele esiandio all'altro Aiìn- 
. toto CB,ìn guiiiaiche i due piccioli trapezi D£FG,MNOR 
pofTono e(Tere riguardati « come due piccioli rettangoli. 

113. Poicchè dunque per coftruzione C£ ftà a CF» 
come CN a CO 1 togliendo gì* antecedenti dai confe- 
guenti farà come C£ ad £F , cosi CN ad NO , ed 
Inconfeguenza permutando farà parimente C£ a CN ^ . 
come £F ad NO , >. 

114. Conforme poi per ragion deir Iperbole fono 
eguali tra (loro, i due rettangoli C£D , CNM , cosi 
attenta quèft* eguaglianza CK (là a CN , come MN a 
VE : dunque farà ancora come MN a DE , cosi £F 
jad.NO; e pertanto facendod eguali tra loro i due pic^ 
cioli rettangoli DE F , MNO laranno eguali altresì t 
due piccioli trapezi D£FG , MNOK. 

115. Or prendendo confecutivaniente altre porzioni 
infinitamente picciol^,che fiano della flefTa indole col* 
le due prime £F , NO li dimoftrerà in una manieri 
con/imile , che fiano eguali tra loro i due piccioli tra< 
pezj Iperbolici corrifpondenti a queil'altre porzioni. 

116. E poicchè per fuppolizione CK ftà a CN , co* 
ine CN a CQ fi termineranno queft' altre porzioni a'i 
punti N , (i ; dimcdocchè e/Tendo quei piccioli trapezi 
/?lementi di due fpa^i Iperbolici DMNE , MPQ.N.^ 
Chiaro fi è, che ancora queiU fpaxj. Iperbolici debba-' 
po cSctc. in^ ÌQso «^^ab.'. .. . . 1 * . 



M BELLA utnviLA: 

ti'j. Attenta quefta p/oprieti vedefì chimtnento # 
ft iuir Afintoto C A prt ndatifi non folo le tre pof^ 
tioDi CE i CN I f ma etiandio altre infinite, che 
fcrniino in(ieine unt progreilione Geometrica, debbano 
tifere eguali tra k)ro li fpazj Iperbolici cofrifpoodeiict 
mlle ditterenze di dette porzioni . 

11^ <]b>indi ficcome colla continua unione di detti 
§pui iocomiiiciano tutti dalla DE » e formano iniie* 
Me una progrefllone Arimmctica , a cui può darfi per 
«imo termine la fteflfa D£ , o (ìa uno fpazio Iperbo- 
lico infinitamente picciolo , cosà queft' altri fpaz; po- 
tranno averli come logaritmi delle porzioni prefe fuir 
Afintoto CA , che formano ai amtnirio «na progref* 
£one Geometrica . 

119. Della C£ adunque 9 il di cui quadrato ci di li 
potensa deiriperbole, logaritmo iara la DE , o più 
tofto un fpazio Iperbolico cosi infinitamente picciolo» 
che non fia diverfo dal zero; All'incontro poi dell-al« 
tre CN f CQ. logaritmi faranno li fpazj Iperbolici i 
finiti DMNE , DP(XE , che incominciano dalla BE f 
t terminanfi all' erdiivite MN 9 F(L corrì^odenti m 
dette porzioni « 

. 190. Or iìccome qualunque ila i! fiftema delogarìtmif 
£ cui voglia farli ufo per li numeri , giova fempre 
prendere il zero per logaritmo dell'unità, cosi fe vo* 
gliamo ,che i riferiti fpaz; Iperbolici fiano i logaritmi 
én' numeri , dovrà difegnarfi V unità per mezzo della 
CE, che è U lato della potenza dell' Iperbole , per* 
chè in queda guiia ii ritroverà ella avere il aero pet 
iuo logaritmo. .^.^ 

131. Conforme poi i numeri maggiori dell* unità deb* 
kano difegnarfi per porzioni maggiori della C£, come 
iono CH ) CQ.) cosi al^ contrario i numeri minori dell* 
unità dovranno eflfere difegnati per porzioni minori 
della CE) come fono Cu, G^, e poicchè i logarit- 
mi di queft altre pÌ3^4|pni fono li fpazj D /mmE, DfqEf 
t quali ritrovanii iituKi dall' altro lato . Quindi li è f 
che i logaritmi de' numeri minori deli' unità eaiandio 
io quefto fiftema faranno negativi . ' « 
Di quefti logaritmi Iperboliei in tanto baft^ 
i$ttimnuat mo iolo $ poicchè pet mcaao delle ta« 
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de* logaritmi ordiotrft gii abbiamo t fgU # 
HeiÌ9 dè quello dedame tmtt gp alni ; E «iò per I4 
ngione » che i logaritmi di. dati fiamerl prefi mi 
un fiftema debbano f ftm f>ropor»ionalt ai logaritmi 4eUì 
ftciH numeri prefi in ^nlfìua altro fiftema . 

193. Perciò fitppodk) , oh* io pofiione CNT fiadoplf 
della C&> ed inconfegutnza) che difiogni il numero 9f 

è procurato da Geometri di dettiminare preffo 9 
f>oco il valore deJk> (pasto Iperbolico DMNK ^rrh 
(pendente a detta poraione ; E (ìgcome inno rttro^ 
tOf che la poten^ delF Iperbole fia a detto fpajiio» 
come I a 0*6931479 , cosi ii lofsmiw» ^rboiiood^l 
numero 9 farà 0*^931473. 

124. Quindi volendofi il logaritmo Iperbolico d*0ifiv* 
altro numero , come di 10 , non dovrà farfi altra cofai 
Ì€ non che prendere nelle tavolf de* logaritmi ordi« 
nari « cosi quello di 9 1 eh* è o' 3010300 ^ come 1* air 
rro di 10 , ch*e 1*0000000, edindi dirette 0' 3010^^00 
da 1* ooooooQ» che darà o' ^93147^ » ed in quella 
ghiera ritrovereoK) , che il logaritmc^ipfiirboliipo dei nilf 
fiero IO debba eflire 0* SOQ^S^I. 

1Q5. Determinato intanto il logaritmo Iperbolico 
del numero 10 porri averfi colla foU moltiplicazione 
il logaritmo confimile di ogn' altro numero , aioà con 
moltiplicare il logaritmo ordinario del numero propo* 
fto per 9*3095851 , che ^ il logaritmo del numero *Q» 
# con prendere de} prodotto le pri-^.e otto noce . 

196. Infatti fé il numero propofto (la 15 il fuo lo* 
jfaritmo ordinario far^ 17699139 il qu%le moltipli«> 
cato pero* 3025851 da per prcidotto 9709049703 36 j| 
Onde prendendo di quello prodotto le prime Otto 001^ 
tira 9*7090497 il logaritmo Iperbolico di 15. 

I97« Or iiccome niente è egli più facile <|uanto dt 
tfeternuinare il logaritmo Iperbolico di qualfuia nume» 
ro dato; cosi dovcndofi definire lo fpajiio Iperbolico^ 
che incomincia dalla DE» e Ci termina a qualHvoglif 
ordinata WN , non dovrà farfi altra cofa , che ritro* 
yare il logaritmo Iperbolico della ; Foicch^ Ip fpa* 
zio ricercato DMNE iarà alla potenza dell' Iperbole ^ 
cioè al quadrato della C£ ^ come ftà il riferito loga« 

Jiiimo l§uMè$9^ jiU'maìiì » ìì'à efffi^. ibiaio A 

9 dui 
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the fi avrà lo fpazio Iperbolico DMNE , o pure 
" rettóre eguale CDM, con moltiplicare U potenza dei» 
Iperbole, o Tia il quadrato della CE per lo logaritmo 
della CN . E poicchè il quadrato della CE eseguale 
alla metta del. quadrato del lemiaflfe principale CD ; 
Perciò fi avrà ancora lo fpazio Iperbolico DMNE , o 
pure il rettore CDN con moltiplicare la metti del 
quadrato di CDper lo logaritmo Iperbolico della CN. 

iq8. Del rimanente ficcome ogni numero è efpoJ^ 
«ente della ragione, che egli ftelTo ferba coli' unità; 
cosi. giova qui notare , che tanto i logaritmi ordinar), 
quanto i logaritmi' Iperbolici fi rapportano propriamen- 
te non già a i numeri, dì cui diconfi effere logaritmi, 
ma alli efponenti delle ragioni, che quei numeri fer* 
bone coir unità . ' 

lap. Cluindi (iccome nell'Iperbole equilatera l'uniti 
vien difcgnata pef^ U CE , che è il lato della poten- 
. ca deirifieiTa Iperbole, cosi il logaritmo tanto ordi- 
nario , quanto Iperbolico d'ogn* altro numero difegna- 
to per la CN fi rapporterà propriamente ali* efponen- 
te della ragione; che ferbano tra di loro le due CN,CE: 

130. Dalche egli è facile il ricavarne , che fe CF 
Sig^l'fìTt raflfe fecondo dell'Iperbole equilatera, fu di cui (i 

abbaflì dal punto M la perpendicolare MR, il logarit- 
mo, cosi ordinario , come Iperbolico del numero dife- 
gnato per la CN , fi rapporti altresì ali' efponente del- 
la ragione , che la iommasdcUe due CK , ferba 
con la DC . ^ 

131. Infatti effendo eguale a i quadrati delle due 
CR , CD , cosi il quadrato della MR , come il qua- 

' ' drato della DR,farà la MR alla DRcoslCDa CR;Ma 
prolungata la MN per fino a che s* incontri colla CF 
nel punto S, fi fanno eguali le due MR , RS : dunque 
emendo la RS eziandio eguali alla DR , fìirà la tutta 
CS eguale alla fomma delle due CR, DR; E pertanto 
laCS farà alla CD, come la fomma delle dueCR,DH 
alla fleffa CD . 

13Q. Per effer pofcia equiangoli i due triangoli CSN 
. CDE, chiaro fi è , che CS fia a CD, come CN a CE. 
Onde farà ancora , come CN a CE cosi la fomma del* 

le. due CR> DR alia cp > ed in coniegucnaa il lo*- 
" ^ ^ •* ga- 
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^aritmo così ordinario , come Iperbolico del numero 
dilc^nato per la CN fi rapporterà propriamente tanto 
airefponente della ragione 9 che la fomtna delle due 
CR , DR ferba colla^ CD. 

i33t EiTendo cosi il determinerà il vaiare di un ret- 
tore Iperbolico, come CDM, fe abbaffata full' affé fe- 
condo CF la perpendicolare MR , e ritrovato il lo- 
garitmo Iperbolico deJT efponente della ragione , che 
la fomma delle due CR, DR ferba colla CD , mol- 
tiplichifi quefto logaritmo per la metti del quadrato 
della CO , cioè primieramente pec tutta la.CDi. td 
..iodi pei: laiua.inettà • 

§. IX. 

Della fuperficie curva ieff Vnghiette Elltti* 
: ^che della Jccmia Jpecie. 

» 

li 134» Opo eflerfi latto vedete eome poA detenni* 
ì X^J natfi qtìalfifia fettore prefo in un l|)efbole 

i equilatera I paiTéremo ora a eoinfiderare la fuperficie 
ir curva dell* Unghietta Ellittica della lèconda l^eeie , la 
r di cut detenninamne fecondo fi dift di fopra dipende 
1* dalla qoadràtttira dell* Iperbole • 

i 135. Sia perciò ABCD T Unghietta Ellittica della F/>.8. 

feconda fpeòie » dimodocchè 1* alteaza di effa AC fia 
Il ininpre della fua hrc hexaa BC ; e Ibppoifo che il 
t- ènnto E fia «il foco dd quadrante ellittico ABC ^^pro'» 
b -IttugHin la BC talmente prr fino al punto F «che CK 
f fia a Ca; come CA a CF> il cKe potrà farli con 
i alzare fulla Afi la perpendicolare AC .9 che- ^iacoa<* 

0 «tri colla BC prolungata nel punto P. 

1 136. Defcrivaii pofcia l' Iperbole equilatera FM > la 
( cjttale abUa per fno centro il puntò Cper fno vertice prin* 

eipale il punto F, ed inconfeguensa per^metti del ibo 
I primo afse la CF» ed inconfeguenaa tirata la AH paral- 
lela alla CF, che incontri con detta Iperbole nel punto 
li 9 la fttpeifiric curva dell* Unghietta ABD fia allo 
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fpazio Iperbolico AC FH , come la lunghe zza- BD dell* 
iftri& Unghttftta al femial'sc dell* Iperbole • ' 

lat. P«t dimoftrark) fia Mm un' archetto infinita^ 
mente picesolo del quadrante Ellittico , e tirinfi , cosi 
nello fteiao quadrante le rette MISI , mn parallele alla 
BC come nella, fuperficie curva dell' Unghietta le 
tette MO, mo patallclc alla BD. I diMr piccioli tra- 
pezi OM mo , WM mn potranno riguardar!! , cofne due 
piccioli rettangoli ; E petciò t medefimi faranno tr» 
efso loro in ragion cwnpofta di MO ad MIJ , e di 

M» ad Nii.'- " * ^ 

I3S. Or ficcome V archetto Hm può tyeril come 
porsione della retta MT , che tocca il quadrante El- 
littico nel punto M , coil fe MS fia perpendicolare 
iti dì quefta tani^ente , chiaro fr è, che M m !ia ad N « , 
cóme MiS ad MN ; ma per efsere equiangoli i due 
triangdi MNO , CBD, MO fia ad MN , come BD» 
DC. Dunque i due piccioli trapezi DM rru , NM m« 
feranno tra di knro j» ragione comppftA^di BPa BC 
e di MS ad MN . 

- ••!fft9. Prolunghifi pofcia le due MN , mn per (ino a 
die fi vadano ad incontrare coli' Iperbole equilatera ne* 
punti R , ed r , e poicchè ancora i due piccioli tra- 
flet} KM mn , RN nr pofsono riguardarfi come due 
piccioli rettangoli dotati d'una fteùa altezza , perciò 
I medefimi faranno tra di loro neìla femplice ragione 
delie loro bafi MN , NR , o pure in ragion compo- 
fia di BD a BC , e di MN ad NR . Onde ordinando fa- 
ri ti picciolo trapezio OM mo al picciolo trapezio 
NR nr in ragion (ompofta di BD a BC , e di MS al 

I4Q, Conforme poi il quadrato di MS è eguale al 
fettangx)lo fatto dalU retta TS in SN; cosi attento la 
proprietà della tangente MT, e della perpendicolare MS, 
Titroveremo , che MS fia ad NR, come BC a CF . 
Onde i due piccioli trapezi OM mj , RN «r faranno 
altresì in ragion compofta di BD a BC > e di BC st, 
CF.» o pure nella lemplice ragione di BD a CF . 
•141. Quefta dimoftr azione intanto ha luogo o\ain* 

Sue piendafi i due piccioli trapezi OM , RN^/r ; Oa- 
e ficcome tutti gì' iufiniti piccioli trapezj OM mo fo- 
no 
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no elementi della (uperficie carvir ABO » e tutti gl* 
altri infiniti trapesj NR«r fono elemento cUl lo fpaxio 
Iperbolico ACFH • Cosi mncora quella l'uperficie oyrvft 
iarà a quefto fpasio Iperbolico come BO a CF . 

I4t. Anai in virtùi della itefia dimoftranone , chia* 
ro il è che nella medefima ragione di B D a CF 
debba efsere parimente tanto la portione della fuper- 
ikie AMO alla porzione comrpondentc dello fpasio 
ANRH ) quanto la rimanente porzione della fuper« 
ftcìe EDOM alla fùnaaenM foraioac dello ^paaio 
CFRN . 

143. Del rimanente ancora da queft* altro Teorema^ 
che ha luogo nell* t/nghiette Ellittiche della feconda 
fpecie poliamo dedarne che eflTendo lUoghietta di fua 
natura circolare , la lua fuptrfìeie curva ABD debba 
cfserc eguale al duplo della f«a bafe BCD ; ed in- 
cònleguenza al xettaagoto dell' akcMa AC ocUi lutt» 
£hezza BD . 

144. Infatti affinehc TUnghietta faceiafi cireolare il 
foco E deve riunirfi col centro C . Ma in cjucftafup* 
podzione ficcome fi fa la CE in&iitamente picciola t 
e la (;F infinitamente liuiga , cosi V arco Iperbolico 
FH non (arà diverfo da una retta eguale ,e parallela 
alla AC . Onde facendoti lo fpazio Iperbolico eguale 
al rettangolo di AC in CF, farà la fuper^ie curva 
ABD dell' Uflikiccta cfiMle il rettaafolo dà AC in 

% X 

Dd moda di m/urari la fuperjlcle curva Ìl 
• fueJP altre Unghittte. 

S4$* T) Er intendere ora il' modo di mirurirt la fu^ 
X pcrficic curva ABD di una Unghietta Ellit* 
fica della feconda fpecie , giova prima rimettere 9 che 
ficcomc per coftnaiohe CE (tà a CA , come CA % 
CF; cosi da dò QC (if0Ìt/cb^ Cft lU a^ CA 1 eom« 
AHaCF. • / 
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• t4é. Imperocché efljendo CE i CA' $ come CA à 
CF lari ancora come il quadrato di GB al quadrato 
di CA,- eod^ìl quadrato di CA al quadrato di CF ; e 
pertanto fe agi* antotedenti aggiungami i loro . confc- 
guenti , farà.altrcal oom la foroma dt* due quadrati 
CE t CA al folò quadrato A CA , cosi la fomma doi 
doe quadrati CA> CF il foto quadrato di CF . 

147. Or ficcom» per lo triaogolo hCB lettai&golo. 
in C, la fomina dei due quadrati CE t CA à eguale 
al quwrato .di AE, o pure di CB, coA atteata 1* in* 
dole ideir Iperbole equilatera la fomma dcgl* altri 
due Quadrati CA» CF Mjeguale al quadrato dii^li 
Onde eiTendo il quadrato d>GJI al quadrato di CA corno 
il quadrato di AH al quadrato di CF , farà aneoca 
come CB a CA ».cosl AH a CF • . 

• ' i4$. EflefidO' adunque proponionali le Quattro retto 
BC , CA-, AQ CE, cWafO n è ,clie fi avril il triangolo 
non foto col moltiplicare la CA per la metti di AH 
ma eaiaadio eoa moltiplicale la CF per la metti di AB, 
9 ciò per la ragione f Glie>^fendo oiiattro. aettp prò* 
porsionali il rettaagolo delle due enreme» fi«fe.egua* 
le al rettangolo delle due di mezzo • 

i4o..Qjùndi attenta la maniera di -determìnue il 
lettore Ifierbolico CFH $ chiara cofa aocore. fi. à 1 che 
fi avrà r intero fpaaio Iperbolico ACFH ^rimierame»- 
te con ritrovare 1* efponente della, ragione t che te 
fomma delle due CA , AF ferba colla CF. ; Jndt 
con moltiplicare il logadtmo 'Iperbolico di qneftó efpo- 
nente per la CF , in appreiiKi'. con aggiungere al prò- 
dotto fa CB ; e finalmente con moltiplicare la metti 
della fomma per la ùetn CF. Efscndofi pofcìa difno- 
fttato, che la fuperficie curva dell* Unghiem ABO 
fia allo fpaato Iperbolico i ACFH » come BO a CF ; 
vedefi altresì > che fi avri la riferita fuperficie curva., 
con moltiplicare la metti della (lefsa fomma- per. la 
BO i Onde ecco queltanto déve farfi per.ayere Jamt* 
iura di detta fuperficie curva . 

^50. Facciati primieramente il quadrato , così delP 
altezza CA 1 come della Urgìiezza CB ; E conforme 
colla radice ' quadrata dell* loro dHfertnza il avrà là 
c;E , cosi col ritrovare la terza proporziòn^te^dopò 
le due C£ , CA avremo la CF . i$u 
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151. Fac^anfi in apprefso i quadriti delle due CA» 
CF f e ficcome colla radice quadirata della loro (bm« 
«ia /i avrà la AF ^ CQsi dividendo pofcia la i<>niina 
delle due CA , AF per la CP, avremo V efponente 
della ragione , che la fteto fomma delle due CA , AP 
ierba colla CF . 

I5a. Kitrovafi di poi il logaritmo Iperbolico di que-* 
fto efponente, e dal prodotto di eflo per laCFaggiun- 
gafi iaCS moltipiichiii finalmente la metti di quella 
fomma per la lunghezza dell' l/ngliietta BO, econ que« 
fto prodotto avremo la fuperficie curva ABD , che 11 
dimanda . 

153- Per fchìarirlo con qualche efempio , fia l'al- 
tezza CA di palmi 12, la largheasa CB di palmi 30 , 
e la lungheaaa BD di palmi 30 • EflTendo adunque- 
144 il quadrato di CA ; e 400 é it quadrato di CB 
farà S56 la differenza di queili due quadrati 9 ed effen- 
do 16 la radice quadrata di quefta dttferenza » farà la • 
CE di 16 palmi ; Onde la CF còme terza proporaio-' 
naie dopo le due CF , CA farà di palmi 9 • 

1^4. Inoltre eiTendo 144 il quadrato di CA , ed 81 
il quadrato di CF; farà 395 la fomma di quefti due 
quadratila di lui radice quadrata ci fa conofcere» chc^ 
la AF ila di palmi 15 ; Quindi eifendo 27 la fomma' 
delle due CA, AF y farà 3 il quoziente» che fi ha con ' 
dividere quefta fomma per la CF; E pertanto lo ftelTo 
numero 3 farà Tefponente della ragione^che la fomma 
delle due CA, AF ferba con la CF . 

155. Or avvalendoci delle fole prime quattro note 
tanto deVlogaritrai ordinar; quanto de' logaritmi Iper- 
bolici , ficcomc il logaritmo ordinario di 3 è o'477,cosl 
il fuó logaritmo fperbolico farà i' 098 ; Onde moltipli- 
cando quefto logaritmo perla CF di palmi 9; ed ag- 
giungendo al prodotto la CB di palmi so > farà la 
metti della fomma di palmi 14' 941. 

15Ó. Moltiplichifi finalmente la riferita mettà per 
la lunghezza dell' Unghietta BB , che lì ^ fuppoftaef- ' 
fere di palmi 30, e ficcome il prodotto nato da que- 
fta moltiplicazione fi è 448*23 , cosi ancora la fupcr- 
fcie curva Al^jjp che & fioifi^tkàii^i di 443* di pai*- 
m quadrati , ' ' ^ 

c 5. xt 
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§. .XI. 

- • ■ • 

Del modo di mifurare le pifrzìoni d^lt ifiefsa 

fuperficU curva n 

TK ima maniera confimite potrà mifararH altresì 
JL la poraione BDOM dell' ìftetTa fuperficie rife- 
eata p^r la MO parallela alla BO; tagUafi perciò dal* 
la GB la poraione CP di langhezza tale » che CPfia 
a CKy come CN a CF; e tacendofi proporzionali U 
quattro rette KP , CN , NR , CF , fi avrà il trian- 
golo CNR non fQlo con moltiplicare la CN per la 
metti di KR , ma eaiandio «on moltiplicare la CF 
per la metta di NP. 

tsS. Qtaindi attenta la maniera di determinate il 
fettore Iperbolico CFR fi avrà 1* intero ipa^io lpcrfao« 
Ileo CNRF 9 primieramente con determinare 1* efpo* 
nente della ragione « che la fomma delle due CN» 
MP ierba colla CF ^ indi con moltiplicare il Ioga* 
ritmo Iperbolico di quello eijpotiente per la CF ; in 
appreso con aggiungere al prodotto nato da ouefla 
moltiplicazione la NP, e finalmente con molfipltfiare 
h metta della fomma per la ftefla CF • 

159. £ poich^fièdimodratoi che laj>orziotte DEMO 
4f Uà foperiìcie curva dell* Unghietu na alla corrifpon- 
dente porzione CNRF dello fpazio Iperbolico ezian- 
dio nella ra^ooc di BD a CF ; chiaro fi à > che fi 
avrà la poraione DBMO della riferita fuperficie curva 
eon moltiplicare la mettà della i^e(fa Comma per la 
SP , eh' è la lungheaaa dell* Unghietta. 

i6o* Per ia miiiira adunque della porzione Indetta 
dòpo eifer determinate le due CE. CF deve determi- 
narfi in appreflb la NF 9 per potern avere Tefponente 
della ragione, che la lomma d^Ue GH9 MF ferba col- 
b CF , la quale KF fi dftermiaerà con fare i quadrai, 
ti delle due CN » CF ^ e^cob cftrarrt la radice qua* 
drata dalla loro fomma. 

' lèi» 0eve dctctminarfi fotda la MP 1 la quale fi 

de- 
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éctcrmincxi primieramente con definise It lunghezza 
della CP 9 chf Ci è fatta terza proportionale dopo le 
due CF 9 CN y indi con fare i quadrati delle due CN, 

CP^ ed in fino Qon cftrartc dalla loto (omma la radi» 
^ quadr ta. * 

1^9, Determinate tali cofecercafi il lostrìtmo Ipe^ 
bolico deir efponcntc della ragione > che la fomma 
delle due CN , NF ferba con U CF , moltiplichifi 
di poi queilo logaritmo per la CF , e dal prodotto 
aggiungafi la HP , moltiplichi^ finalmente la metti 
della fomma per la lunghezza dell' Unghietta BD , e 

con queft* altro Ptodouo fi av(4 la p ^raiooc inceicata 
PBMO. 
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